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Conocimientos previos:
Se llama funcién de A en B a una relacion f de A en B que cumple las siguientes propiedades.

domf = AA((X,y)efA(XY,)ef)=y =Y,

e Si f es una funcidn de A en B se denota por:

® El conjunto A se llama dominio de la funcién y B recorrido de la funcidn. Asi mismo, si las coordenadas

(x,y) e f,diremosque:|f(X)=Yy

e Si (X,y)e f = f(X) =y de modo que:
e ysellamaimagen de X.
e X sellama preimagen de V.

En una funcién f de A en B, cada elemento de A tiene una y solo una imagen en B. Por comprensién, lo
anterior se escribe:

vxe AdlyeB/ f(x)=y]|

En sintesis:

El dominio de una funcién es el conjunto de valores para los cuales estd definida la funcién, se escribe
Dom f . El recorrido es el conjunto de las imagenes, esto es, el conjunto formado por los valores que toma

y, se escribe Rec f .

Ejemplo: determina el dominio de las siguientes funciones.

a) f(x)=3x"—=3x>+x?>-2x+5 , como f(x)es un polinomio no tiene puntos en el dominio donde
esta se indetermine.

1 . .
b) f(x) ==, sixes ceroel denominador de la fraccion es cero, de modo tal que,
X

f(0) = % , que es una expresion indeterminada, asi el dominio de la funcién es domf =R — {O}

c) f(x)= \/; , para que \/; sea un numero real, al valor de x debe ser positivo o cero, luego domf = R"

2
d f(xX)=——+
) T(x) 3—-x 2x+1

denominadores de las fracciones son cero, decimos que el dominio de la funcién viene dado por

domf =R — {3,—2}
2

. . 1
, hinguno de los denominadores puede ser cero. Como para3y — E los

Algunas funciones importantes. Y

El valor absoluto de un nuimero es
la distancia

Entre este niumero y el cero en la
recta numérica.

Funcidn valor absoluto:

X six>0
1t(x):|x|:{—xsix<0 3 T3




Desplazamientos:

f(x)=|x-1 f(x)=|x+1 f(x)=|x-1

Funcién cuadratica
f(X) —ax’+bx+c, a,b,celR,a=0,Larepresentacion grafica de esta funcién es

una parabola simétrica con respecto a la recta paralela al eje y de ecuacién: X = —2—
a

Si a> 0, la concavidad de la parabola esta orientada hacia arriba,
si a <0 la concavidad esta orientada hacia abajo.

f(x)= x> " __________ . f(x)=—x? |

-1 1 oo

Ceros de la funcién: Los ceros de la funcidn son los valores de X para los cuales f(x) =0.

La expresion A =b? —4ac se denomina discriminante.

. e . e Si A <0, lafuncién no tiene
Si A >0, la funcién tiene 2 Si A =0, la funcidn tiene 1 .
ceros en el conjunto de los
ceros cero i
numeros reales
a>0
a<0
Funcidn raiz cuadrada ¥
f(x)=+/x, x=0 e ;
(§ RRESF !
L, . 1 ¥
Funcidn par e impar.

1) FUNCION PAR:

Si una funcidn f satisface que f(x) = f (—X) para todo x en su dominio, entonces f es una funcién par.

Ejemplo: Comprobar que f(x) = x* es par.
f(-x) = (x)* = x* = f(x)
Como f (-x) = f(x), entonces la funcién es par!

La grafica de una funcion par es simétrica respecto al eje y

f(-x) \\ f(x)

-X X




2) FUNCION IMPAR:

Si una funcién f satisface que f(—x) =—f (X) para todo x en su dominio, entonces f es una funcién impar.

Ejemplo: Demostrar que f(x) = x> es una funcién impar.
fx) = (%) = - x° = - f(x)
Como f(-x) = - f(x), entonces la funcidn es impar!

f(x)
La grafica de una funcion impar es simétrica respecto al origen « «
f(-x)
Ejemplos.
a) Clasifica las siguientes funciones en par, impar o sin paridad.
¥

¥, 2) Y 3)

AN

| F
.2 2 X \ / g
Fd
i

Funcion par, pues es Funcién impar, FP”QIO_H par, pues es
Simétrica con pues es simétrica Simetrica con
respecto al eje y respecto al origen. respecto al eje y

b) Diga si cada funcién es par, impar o ninguno de estos tipos, sin trazar la grafica.

(1) f(x) =4x°

Reemplazamos en la funcién (1) el valor de (-x), de modo que la funcién queda como:
f(—x) =4(—x)® = 4x® = -1 (X).

Como f(—x)=—f(x) = f(x) esimpar.

(2) f(x)=2x*-x?

Reemplazamos en la funcién (2) el valor de (-x), de modo que la funcién queda como:

f(—x)=2(—x)* = (—x)? =2x" = x* = f(x)

Como f(—x)= f(xX) = f(X) es par.

(3) f(x)=3x*+2

Reemplazamos en (3) el valor de (-x), de modo que la funcién queda como:
f(x)=3(-x)*+2=-3x*+2= f(X) AT (X)

No se aplica el criterio.



Tipos de funciones.

a) funcidn inyectiva.
Una funcién f se llama inyectiva o uno a uno si y solo si:

VX, X, € domf, (f(x) = f(X,) =X =X,)
Ejemplo 1: Demostremos que f 1R — {1}, definida f (x) = Lles inyectiva.
X_

X X
Demostracion: VX, X, € R—{l},si f(x,)= f(x,)entonces —— = 2
-1 x,-1

Realizando el producto cruzado se obtiene:

Xl(xz _1) =X, (Xl _1) = X X, =X =X X =X, = X =X,

Hemos demostrado que: f(x,) = f(X,) = X, =X, porlotanto f esinyectiva.

Ejemplo 2:Si A= {— 2,3,4, 5} y B= {1, 2,-3, 4}. Si las siguientes tablas describen
Funciones A— B

Solucién: si observamos la tabla, observamos que cada elemento del dominio A tiene una Unica imagen
en B.

b) Funcidn epiyectiva (sobreyectiva)

Una funcién fde Aen B ( f : A— B) se llama epiyectiva o sobreyectiva si y solo si

Es decir, en toda funcion epiyectiva el recorrido coincide con el codominio. Escrito por comprension,
tenemos que:

vy eB,3xe Al f(x) =]

Ejemplo 1: demostremos que f : R — R, definifa por f(X) =6x—3 es epiyectiva.

VyeR,si:y=6x-3
despejemos : 6x =y +3

Iuego:EIx=yT+3/ f(x)=y

c) Funcidn biyectiva:

Una funciénfde Aen B ( f : A— B) se llama biyectiva si y solo si f es inyectiva y epiyectiva a la vez.
c) Funcidn inversa:

Una funcién f de A en B ( f : A— B) tiene su correspondiente funcién inversa (f *:B — A)siy
solo si (f:A-—>B)es biyectiva. Ademds, en toda funcién (f:A-—>B) que tiene su

correspondiente funcién inversa, f ™ : B — A se cumple que:
domf = A=rec(f *) aArecf =B =domf™*




